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 :أوجد الناتج في كل مما يأتي

15.7 + (– 3.45)      = 12.25 

 

– 18.54 – (– 32.05)       = 13.51 

 

-66.15 = -9.8  6.75          

    

-8 = 4 ÷( – 0.5)        
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 ِب ٠ٍضَ فبؽّخ  :طٕبػخ ٠ذ٠ٚخ  
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 :a=-3،b=4،c=-2أٚعذ ل١ّخ وً ػجبسح ف١ّب ٠أرٟ ئرا وبٔذ  

         415 3 3 4 3a       
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20=اٌزىٍفخ: ارظبلاد 0.25(80)  40   س٠بلا

 
   

ِضً فٟ اٌّغزٜٛ وً ِغم١ُ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً 

 

y = 3                x + y = 1   

 

 

 

 

 

  3x – y = 6                x + 2y = 5    
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    y = 4x – 1             5x – 4y = 12 

    

 

 

 

 

 

 

 :ِشزش٠بد  

   x + 900 400 =   شٙشx ثؼذ ِب ٠ذفؼٗ طلاػ
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: ؽذد ِغّٛػبد الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئ١ٌٙب وً ػذد ِّب ٠أرٟ

(1A – 185   Z , Q , R 

(1B  49   Z , Q , R 

(1C 95    I ،  R  

(1D 
7

8
    Q , R 

)2:  اروش اٌخبط١خ اٌّٛػؾخ ف2ٟ)  3) 2 6x x   ؟ 

خبط١خ اٌزٛص٠غ 

 :أٚعذ إٌظ١ش اٌغّؼٟ ٚإٌظ١ش اٌؼشثٟ ٌىً ػذد ِّب ٠أرٟ

(3A 1.25  

   – 1.25 ، 0.8 

(3B 
1

2
2

  

   
1

2
2

  ،  
2
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:   أػّبي4)

 (4 + 3 + 2.5 + 3 + 4)20= اٌّجٍغ اٌزٞ ؽظً ػ١ٍٗ وّبي فٟ رٌه الأعجٛع  

.  س٠بلاً  330=                    

 

  : ثغؾ اٌؼجبسح 5)

  

3(4 2 ) 2(3 )

      12 6 6 2

                        6 8

x y x y

x y x y

x y

   

 



 



  

 

 

 

 

 



 

 
 

( 1مثال ): ؽذد ِغّٛػبد الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئ١ٌٙب وً ػذد ِّب ٠أرٟ

 

      62: N، W، Z ، Q، R 

 
5

:
4

 Q، R 

 : 11 I، R 

 : – 12    Q، R، Z 

 

 (2مثال ):  اٌخبط١خ اٌّٛػؾخ فٟ وً ِّب ٠أرِٟب

 
    (6 8) 5 6 (8  (×)اٌخبط١خ اٌزغ١ّؼ١خ   (5

 

    7(9 5) 7 9 7 5 .  خبط١خ اٌزٛص٠غ 

 

84 16 16 84   اٌخبط١خ اٌزجذ١ٍ٠خ    (+) 

 

    (12 5)6 12 6 5 . خبط١خ اٌزٛص٠غ  6

 

 

 (3مثال ): أٚعذ إٌظ١ش اٌغّؼٟ ٚإٌظ١ش اٌؼشثٟ ٌىً ػذد ِّب ٠أرٟ

 

 :، إٌظ١ش اٌؼشثٟ 7 :إٌظ١ش اٌغّؼٟ :                  7 –
  


1

7
  

                
4

9
: إٌظ١ش اٌغّؼٟ : 

4

9
 : ، إٌظ١ش اٌؼشثٟ

9

4
  

 : ، إٌظ١ش اٌؼشث3.8ٟ – :ٔظ١ش اٌغّؼ3.8ٟ : 
5

19
 

:إٌظ١ش اٌغّؼٟ : 5   :  ، إٌظ١ش اٌؼشث5ٟ
1
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( 4مثال ):  رخف١ؼبد

3= ل١ّخ اٌض٠بدح فٟ عؼش اٌم١ّض 2 8 40. %  ريال 

4= ل١ّخ اٌض٠بدح فٟ عؼش اٌجٕطبي  8 8 60. %  ريال 

8= ل١ّخ اٌض٠بدح فٟ عؼش اٌضٛة  8 100%  ريال 

16= ل١ّخ اٌض٠بدح فٟ عؼش اٌّؼطف  8 200%  ريال 

 

: ثغؾ وً ػجبسح ِّب ٠أرٟ

 
  

   

 

5(3 6 ) 4(2 9 )

15 30 8 36
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  6(6 5 ) 3(4 7 )

36 30 12 2
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4(6 3 ) 5( 2 4 )

  24 12 10 2
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5(8 2 ) 4( 6 3 )

    40x 10y 24x 1

                       

2y

16 22x

y x y
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 (1مثال ) :ؽذد ِغّٛػبد الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئ١ٌٙب وً ػذد ِّب ٠أرٟ


4

3
 : Q , R 

:– 8.13 Q , R 

 

 N, W, Z, Q, R  : 25 

 

: 0.61 Q, R 

 

9
:

3
 N, W, Z, Q, R   

 

: 144 Z, Q, R 

 

21
:

7
 N, W, Z, Q, R   

 

 I, R : 17 

 

 (2مثال ):  اٌخبط١خ اٌّٛػؾخ فٟ وً ِّب ٠أرِٟب

 

  7 7 0y y : ٟخبط١خ إٌظ١ش اٌغّؼ. 

 

  : 8 11 5 11 (8 5) . (×)خبط١خ اٌزٛص٠غ 11

 

    : (16 7) 23 16 (7 . (+) اٌخبط١خ اٌزغ١ّؼ١خ(23

 

   22 7
: 1

7 22
 .خبط١خ إٌظ١ش اٌؼشثٟ 
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 :أٚعذ إٌظ١ش اٌغّؼٟ ٚإٌظ١ش اٌؼشثٟ ٌىً ػذد ِّب ٠أرٟ

 : ، إٌظ١ش اٌؼشثٟ 8:إٌظ١ش اٌغّؼٟ:   8 – 
1

8
 

: ، إٌظ١ش اٌؼشث12.1ٟ –  :إٌظ١ش اٌغّؼٟ : 12.1
1

12.1
  

 

 4 – : ، إٌظ١ش اٌؼشث0.25ٟ  :إٌظ١ش اٌغّؼٟ : 0.25 –

6
:
13

  :إٌظ١ش اٌغّؼٟ 
6

13
:إٌظ١ش اٌؼشثٟ ، 

13

6
  


3

:
8

  :إٌظ١ش اٌغّؼٟ 
3

8
:إٌظ١ش اٌؼشثٟ ، 

8

3
  

:  :إٌظ١ش اٌغّؼٟ 15 15  :إٌظ١ش اٌؼشثٟ،   
1

15
  

 :رشش١ذ

 (750 + 500 + 1000 + 3000)0.15 = ِمذاس ِب رٛفشٖ الأعشح

.   س٠بلاً 787.5  =                            

 

 :ثغؾ وً ػجبسح ِّب ٠أرٟ

 

8b – 3c + 4b + 9c  = 12b + 6c 

 

– 2a + 9d – 5a – 6d =  – 7a + 3d 

 
4(4 9 ) 8(3 2 )

16 36 24 16
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6(9 3 ) 8(2 4 )

54 18 16 32
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2( 5 6 ) 9( 2 4 )

         10 12 18

                 2       8 4
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5(10 8 ) 6(4 7 )

  50 40 24 42

                        74 2

x z x z

x z x
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:     وشح لذَ 

 

2

53(60 60)

53(60) 53(60)

           6360yd



 



  

 

: رخف١ؼبد    
          630 (170 350 110)(0.30) 

                                                                 
360 [170(0.30) + 350(0.30

  

) +

     

1

(a

110(0.30)]

  


@  

(b  س٠بلاً 441=ثؾً اٌّؼبدٌز١ٓ اٌغبثمز١ٓ ٔغذ اْ اٌّجٍغ اٌزٞ ع١ذفؼٗ أؽّذ   .
 

: ثغؾ وً ػجبسح ِّب ٠أرٟ
1 1

(5 8 ) (6 2 )
3 4

5 8 3 1
       

3 3 2
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(6 8 ) (4 9 )
5 4
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6(3 5 ) 3(6 8 )
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9(3 8 ) 3(5 10 )
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: رّض١لاد ِزؼذدح 

   ً  :عذ١ٌٚب
  

الطبيعية الكلية الصحيحة النسبية غيرالنسبية 
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  4.1 4.1, 5  ,  3 3.0 ,  6 2.449
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 انتحويم انى ارقاو عشرية 

 :اٌزشر١ت

3 15
36,4.1, ,3, ,0, 6,

8 3
    

 

  : ث١ب١ٔب  

 

 ٠ّىٓ ثغٌٙٛخ ِمبسٔخ الأػذاد اٌؾم١م١خ ٚرشر١جٙب ػٓ ؽش٠ك وزبثزٙب :ٌفظ١ب  

. ػٍٝ اٌظٛسح اٌؼشش٠خ

 

 
 

  ِٓ الأػذاد إٌغج١خ ٚثبلٟ الأػذاد ِٓ الأػذاد اٌغ١ش ٔغج١خ81:     اٌؼذد اٌّخزٍف

 

:   رؾذ

  

   w=12(5r+6t)       48(30 36 )

                                 48 6(5 6 )

          

          

 

 

  

  

    

    

        

        

      24 12(5r 6

                       24

)

r t

r t

t

w



  

  



@

     24× 48 = 2  

 

:      اوزشف اٌخطأ

 ػٕذ ػشة اٌمٛط اٌضبٟٔ  b ، a ٚخذ٠غخ ثذٌذ ِؼبِلاد ئعبثخ فبؽّخ طؾ١ؾخ 

 6 –فٟ اٌؼذد 

:      رجش٠ش

.  ػذداْ غ١ش ٔغج١١ٓ ٚلا ٠زؼّٕبْ ئشبسح اٌغزسe π , طؾ١ؼ أؽ١بٔبً ، 
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36   \4.1 π 3 
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0 6 



 

:     ِغأٌخ ِفزٛؽخ

5 لا،   5 25 5  ٚ    5ٟػذد ٔغج  .

 

 

 

 :      أوزت

لا رٕطجك خبط١خ اٌزجذ٠ً ػٍٝ ػ١ٍّزٟ اٌطشػ ٚاٌمغّخ ٚرٌه لاْ اٌزشر١ت فٟ 

 ٘بر١ٓ اٌؼ١ٍّز١ٓ ُِٙ ث١ّٕب فٟ ػ١ٍّزٟ اٌغّغ ٚاٌؼشة اٌزشر١ت غ١ش ُِٙ

2 :ػ١ٍّخ اٌغّغ ٚ اٌؼشة:    ِضبي 3 3 2   2 3 3 2     @    

 :ػ١ٍّخ اٌطشػ ٚ اٌمغّخ      
5 3

5 3 3 5        
3 5

   @  

 

 

 

 

 56(  B)الإعبثخ     ٟ٘  …… ,16 ,11 ,7 ,4 ,2اٌؾذ اٌؼبشش فٟ اٌّززبثؼخ   
 

 8x – 5y(  B)الإعبثخ  ٟ٘ 3(y – 2x) – (x – y)2: أثغؾ طٛسح ٌٍؼجبسح

 

 

 

 

 

 
 

 
 

 :أٚعذ ل١ّخ

   
3 3

64 8 8 8 2 8 4 2     

  

: أٚعذ ٔبرظ اٌؼشة فٟ وً ِّب ٠أرٟ
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2 ( 3)6 ( )x xx x      

 
2

( 7)( 3)10 21 bb bb      
 

أٚعذ ل١ّخ وً ِّب ٠أرٟ ػٍّب ثأْ 
2

3 , , 1.7
3

a b c    : 

  
1 9 1
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9 9
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1
1 1
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    ؽذد ِغبي ٚ ِذٜ وً ػلالخ ف١ّب ٠أرٟ، ٚ ث١ٓ أ٠ّٙب داٌخ ، ٚ ئْ وبٔذ داٌخ، فًٙ  

   ٟ٘ ِزجب٠ٕخ أَ لا؟

(1A                    (1B 

 

60 

4

  
61 

4

  

62 

4

  

63 

4
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4

  



 

 

 

 

 

}= اٌّغبي  3, 2, 1,0,1,3,4}   اٌّغبي        ={ 3, 2, 1,0,1}    

}= اٌّذٜ  3, 2,1,2,4}  ٜ{0,2,4,6}=           اٌّذ  

 ١ٌغذ داٌخ           ٘زٖ اٌؼلالخ داٌخ ٚ ٟ٘ ١ٌغذ ِزجب٠ٕخ      

 

 :   ػّبي

   

ػلالخ ِٕفظٍخ ؛ رّضً داٌخ 

 

 

ِغّٛػخ الأػذاد اٌؾم١م١خ : اٌّغبي  

}:     اٌّذٜ 1}y y   

 

 

 

   2
( ) 0.5 5 3.5g x x x    

  (4A          2
(2.8) 0.5(2.8) 5(2.8) 3 6.58.5g      

  (4B  2 2
8 20 3.(4 ) 0.5(4 ) 5(4 ) 53.5g a a a a a      

 

 
 

  وزٌه  ئرا وبٔذ داٌخ أَ لا ٚئرا وبٔذٚث١ٓ ِب ؽذد ِغبي وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ِٚذا٘ب،

 (1مثال )فًٙ ٟ٘ ِزجب٠ٕخ أَ لا؟    

 

. اٌؼلالخ داٌخ ِزجب٠ٕخ {8،1،3-}=، اٌّذٜ  {2،5،6-}= اٌّغبي

 

 اٌؼلالخ ١ٌغذ داٌخ {1،2،3،5-}= ، اٌّذٜ {2،1،4-}= اٌّغبي

 

 اٌؼلالخ داٌخ ١ٌغذ ِزجب٠ٕخ {2،6-،4-}= ، اٌّذٜ {2،1،4،8-}= اٌّغبي

3 

4

  

4 

4

  

1 

4

  
2 

4

  3 

4

  



 

 

 (2مثال ):     لذَوشح 

(a{16.2،23.5،24.1،27.2}= ، اٌّذٜ {22،23،24،25}=   اٌّغبي 

(b{ (22،16.2)،(23،24.1)،(24،27.2)،(25،23.5) }

(c اٌؼلالخ ِٕفظٍخ  

(d اٌؼلالخ داٌخ 

 

 

 

 

 
 (3مثال )

ِضً وً ِؼبدٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب، صُ ؽذد ِغبٌٙب، ِٚذا٘ب، ٚؽذد ئرا ِب وبٔذ داٌخ أَ لا، 

. ٚاْ وبٔذ وزٌه، فًٙ ٟ٘ ِزجب٠ٕخ أَ لا؟ صُ ؽذد ئرا وبٔذ ِٕفظٍخ أَ ِزظٍخ

 

 

 

 

 

 

اٌّؼبدٌخ داٌخ ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ،           اٌّؼبدٌخ داٌخ ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ، 

 ،  R=  ،                ِغبٌٙبR= ِغبٌٙب

 داٌخ ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ R=  داٌخ ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ          ِذا٘بR=  ِذا٘ب

 

 

 

 

 

 

 

 

اٌّؼبدٌخ داٌخ غ١ش ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ،        اٌّؼبدٌخ داٌخ غ١ش ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ، 

،  {7}=  ،                ِغبٌٙب R= ِغبٌٙب 

}= ِذا٘ب    0}y y    داٌخ ١ٌغذ ِزجب٠ٕخ     ِذا٘ب   =R١ٌغذ داٌخ  

 

4 

4

  

5 

4
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4
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4
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 (4مثال ):    عذ ل١ّخ وً ِّب ٠أرٟأٚ

 

   f (-3) ئرا وبٔذ ( ) 4 8f x x    

 
   ( 3) 4( 3) 8 4f        

  

 g (5)  2 ئرا وبٔذ
( ) 2 4 1g x x x     

 

   2
(5) 2(5) 4( 9) 65 1g      

 

 
 

  وزٌه  ئرا وبٔذ داٌخ أَ لا ٚئرا وبٔذٚث١ٓ ِب ؽذد ِغبي وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ِٚذا٘ب،

فًٙ ٟ٘ ِزجب٠ٕخ أَ لا؟     

 

 .اٌؼلالخ داٌخ ِزجب٠ٕخ {1-،3-،6-}= ، اٌّذٜ {0.3،0.4،1.2-}= اٌّغبي

 

اٌؼلالخ ١ٌغذ داٌخ  {4،14-،6-}= ، اٌّذٜ {8،2،4-}= اٌّغبي

 

اٌؼلالخ ١ٌغذ داٌخ  {4،0،3-}= ، اٌّذٜ {1،3،5-}= اٌّغبي
 

 :عىبْ

 

اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ 

 

 

 

 

= اٌّغبي

{1782178, 216800, 543833, 145764, 264656}  ، 

,517258}= اٌّذٜ 1627541, 1773382, 145969, 243225, 232883}  

 ِٕفظٍخاٌؼلالخ 

. ٌزا اٌؼلالخ داٌخ. ؛ لأْ وً ػٕظش فٟ اٌّغبي اسرجؾ ثؼٕظش ٚاؽذ فمؾ ِٓ اٌّذٞٔؼُ

 

9 

4

  

10 

4

  

11 

4

  12 

4

  
13 

4

  14 

4

  a 

4

  

b 

4

  

c 

4

  

14 

4

  

d 

4

  



 

 (3مثال )

ِضً وً ِؼبدٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب، صُ ؽذد ِغبٌٙب، ِٚذا٘ب، ٚؽذد ئرا ِب وبٔذ داٌخ أَ لا، 

 .ٚاْ وبٔذ وزٌه، فًٙ ٟ٘ ِزجب٠ٕخ أَ لا؟ صُ ؽذد ئرا وبٔذ ِٕفظٍخ أَ ِزظٍخ

 

ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ  = ِغبٌٙب

y}= ِذا٘ب y 0}  

 اٌّؼبدٌخ داٌخ غ١ش ِزجب٠ٕخ ِزظٍخ،

 

 {ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ} = اٌّغبي

} = اٌّذٜ 8}y y    

 ؛ ١ٌغذ ِزجب٠ٕخ ؛ ِزظٍخ داٌخ

 

  

: عذ ل١ّخ وً ِّب ٠أرٟأٚ

f (-8) 3   ئرا وبٔذ
( ) 5 1f x x   

3
5( 8) 1 5( 512) 25591        

 

 

 

 

f (2.5) 2 ئرا وبٔذ
( ) 16f x x  

2
(2.5) 16( 02.5) 1 0f     

 
 :غٛص

   

 

 : اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ

 

 

 

 

 

{ 1،1.6،2.2،2.8،3.4،4}= ، اٌّذٜ {0،20،40،60،80،100}=    اٌّغبي

 

15 

4

  

16 

4

  

17 

4

  

18 

4

  

19 

4

  

a 

4

  

b 

4

  



 

  اٌؼلالخ داٌخ

 

2ئرا وبٔذ   2
( ) 3 2 , ( ) 2 , ( ) 4 2 5f x x g x x h x x x        

: عذ ل١ّخ وً ِّب ٠أرٟأفٚ
2

( 6) 2( 6) 2 7236g           

 
2

(3) 4(3) 2(3) 5 36 6 5 37h           

 
2

(8) 4(8) 2( 2678) 5 256 16 5h           

 

 2
3

3
f 

2

3
2 4

 
  

 
  

 

   
2

3 3
2 2

2 2
g    

9

4


2

9

2
    

     
2

1 1 1 4 2
4 2 5 5

5 5 5 25 5

8 20 250 222
        

50

111

2550

h        

  
  

  

:   رّض١لاد ِزؼذدح

 ً : ث١ب١ٔب

 

 

 

 

 

 
 

ػذد اٌّشاد اٌّّىٕخ اٌذاٌخ 
2

( )f x x 0 , 1, 2 

( ) 2g x x 0 , 1 
2

( )h x x  0 , 1, 2 

c 

4

  

20 

4

  21 

4

  
22 

4

  

23 

4

  

24 

4

  

25 

4

  

26 

4

  



 

 ً : عذ١ٌٚب

 

 

 

 

 

 

 

 ً ):رؾ١ٍ١ٍب )g x ِزجب٠ٕخ ث١ّٕب اٌذٚاي ( ) , ( ) , ( )f x h x j xغ١ش ِزجب٠ٕخ  .

: عذ١ٌٚب

 

 

 

 

 

 

 أشٙش 8ِب ِغ فٙذ ِٓ ٔمٛد ثؼذ 
    ( ) 800 200 ( )

(8) 800 2

 

00(8) (8)

800 1  240 60 (8)0 0

p t t p t

p p

p

  

  

  

   

 

 
 
 

: اوزشف اٌخطأ

 4- لجً اٌؼشة فٟ 3ؽً اؽّذ طؾ١ؾب ؽ١ش أْ خبٌذ ٌُ ٠مُ ثزشث١غ اٌؼذد  

 

: ِغأٌخ ِفزٛؽخ

 

 

 

 

 

 

2
( ) 2j x x  0 , 1, 2 

ِزجب٠ٕخ اٌذاٌخ 
2

( )f x x  لا

( ) 2g x x  ُٔؼ
2

( )h x x   لا
2

( ) 2j x x   لا

27 

4

  

رياالاً 

 

28 

4

  

29 

4

  a

 

4

  

b

 

4

  



 

 

 

 

 

 

 

 

 

: رؾذ

)ئرا وبٔذ  ), ( )f x g x داٌز١ٓ ثؾ١ش 

( ) 19 , ( ) 33 , ( ) 31 , ( ) 51f a g a f b g b    .  5ٚ وبٔذ , 8a b   

)فأٚعذ داٌز١ٓ  ), ( )f x g xرؾممب اٌّؼط١بد اٌغبثمخ .

f(x)=4x-1  ،

g(x)=6x+3 

 
  

: أوزت

  ثم١ّخ ٚاؽذح فمؾ ِٓ ل١ُ xاٌؼلالخ ٟ٘ داٌخ ئرا اسرجطذ وً ل١ّخ ِٓ ل١ُ اٌّزغ١ش 

     ٠ٚxفشً اخزجبس اٌخؾ اٌشأعٟ ئرا اسرجطذ أوضش ِٓ ل١ّخ ِٓ اٌّزغ١شy  اٌّزغ١ش 

 yل١ّخ ٚاؽذح ٌٍّزغ١ش 

 

 
: ثشوخ عجبؽخ

g=19500-6m( A)اٌغٛاة اٌظؾ١ؼ 

 

 

2 (C)اٌغٛاة اٌظؾ١ؼ 
2 1x x   

 

 
: ثغؾ وً ػجبسح ف١ّب ٠أرٟ

 

6

 

(3

                        

2 ) 3(5 4 )

18

   3

1 1 1

3

2 5 2

a b a b

a a b

a

b

  

   



 

        

 

30
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31

  

4

  

32

  

4

  33

  

4

  

34

  

4

  

35

  



 

4(5 3 ) 2( 3 )

 20 12 2 6

                 4 4 1 1

x y y

x

x

x y x

y

y

   

  

 

 



 

 
7(2 4 ) 8(3 )

14 28

 

24 8

                    10 36

c d c d

c d c d

c d

   

 



  



        

 

 

: ؽً وً ِؼبدٌخ ف١ّب ٠أرٟ ، صُ رؾمك ِٓ طؾخ اٌؾً

 
4(2 3) 5(3 1) 99

     8 12 15 5 99

                     23 7 99

                           

                            

23

 4

92

   

y y

y y

y

y

y

    

    

  

 

 

  

 

 

 

 
8 4 3 2 100 7

            11 4 100 5

                    16 4 100

                            

                              

16

 6

6

 

9

  

d d d d

d

d

d

d

d

    

   

  

 

 

  

 
10 5 3 4(2 3) 20

             7 5 8 12 20

                

         

             5 8

                             3

y y y

y

y y

y
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40

  

4

  



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

. ث١ٓ ئرا وبٔذ وً ػلالخ ف١ّب ٠أرٟ ِزظٍخ أٚ ِٕفظٍخ ، ٚ فغش ئعبثزه

 

: رؾ٠ًٛ اٌٛؽذاد

. ِزظٍخ ؛ لأٔٗ ٠ّىٓ أْ رىْٛ ٕ٘بن أؽٛاي ِغب٠ٚخ لأػذاد غ١ش طؾ١ؾخ

 

: اٌجش٠ذ الإٌىزشٟٚٔ

. ِٕفظٍخ؛ لأٔٗ لا ٠ّىٓ اعزلاَ عضء ِٓ سعبٌخ ثش٠ذ ئٌىزش١ٔٚخ

 

. ِزظٍخ؛ اٌّغبي، أٚ ػذد اٌغبػبد ٘ٛ ِغّٛػخ ل١ُ أوجش ِٓ أٚ رغبٚٞ طفش

. ٌزا فاْ رّض١ً اٌذاٌخ اٌج١بٟٔ ٘ٛ ِغزم١ُ

1

  

4

  2

  

4

  
3

  

4

  
4

  



 

 

ِٕفظٍخ؛ اٌّغبي، أٚ ػذد اٌشوبة ٘ٛ ِغّٛػخ ِٓ الأػذاد اٌى١ٍخ، ٌزا فاْ 

. رّض١ً اٌذاٌخ اٌج١بٟٔ ٠زىْٛ ِٓ ٔمبؽ ِزجبػذح

 

:  اوزت

 رزوشح ٟ٘ داٌخ ِٕفظٍخ ٚرٌه x ِٓ ث١غ yاٌذاٌخ اٌزٟ رظف اٌّجٍغ اٌّزغّغ 

 و١ٍٛ عشاَ ِٓ x ٌؼذد yلاْ ل١ُ اٌّغبي ٟ٘ أػذاد و١ٍخ ٚاٌذاٌخ اٌزٟ رظف اٌغؼش 

اٌزفبػ ٟ٘ داٌخ ِزظٍخ ٚرٌه لاْ ل١ُ ِغبي ٘زٖ اٌذاٌخ ٟ٘ ِغّٛػخ اٌم١ُ الأوجش 

. ِٓ اٌظفش
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4

  



 

 
 

 

 

 

 

   2 , < 0
( )

, 0
x x

f x
x x





  

 1اٌخطٛح 

  
( ) 2
(0) 0 2 2

f x x
f

 
  

  

 لا ٠ؾمك اٌّزجب٠ٕخ ٌزا ٔجذأ ثذائشح غ١ش  0ثّب أْ اٌؼذد 

  (0,2)ِظٍٍخ ػٕذ إٌمطخ 

 

 2اٌخطٛح 
( )
(0) 0

f x x
f




  

 (0,0)ٌزا ٔجذأ ثذائشح ِظٍٍخ ػٕذ إٌمطخ ‘  ٠ؾمك اٌّزجب٠ٕخ0ثّب أْ اٌؼذد 

. ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبيف ، ٌزا  xثّب أْ اٌذاٌخ ِؼشفخ ػٕذ ع١ّغ ل١ُ 

 ٌلاصٚاط اٌّشرجخ فٟ اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ ٟ٘ ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ  f(x)  ل١ُ 

 ،   0  ٚ ع١ّغ الاػذاد اٌؾم١م١خ الأوجش ِٓ أٚ رغبٚٞ 0الألً ِٓ 

.  ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّذٜ ف

 

 

4 2 2 1 0 3 ( 6)
1            1                  3

3 5 2 1 0 1 ( 2)
2 1 5           0 1( 0)  

7                                                           
         ( 3) 3 ))

3
( ( 1

 y x
y x y x

y x y x
y x

    
     

    



 
            
    

  

 
           if  1 3

( ) 3             if   < 1
7      if   3

x x
f x x x

x x

   
 

  

  

 

 

 

1

  

4

  

2

  

4

  

1-3 



 

 

  ئػبدح رذ٠ٚش اٌٛسق   

 

 

 

 

 

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

     

وً الأػذاد اٌؾم١م١خ : المجال

: المدى ( ) ( ) 0f x f x   

 

   

 

 

 

 

 

 

وً الأػذاد اٌؾم١م١خ، : المجال

: المدى ( ) ( ) 1f x f x   

 

 

2x  x 

3 -1 

2 0 

1 1 

0 2 

1 3 

1x  x 

-1 -2 

0 -1 

1 0 

0 1 

-1 2 

3

  

4

  

4 

A 
 

 

4 

B 



 

 
 

( 1مثال ):   ِضً وً داٌخ ِّب ٠أرٟ، صُ ؽذد ولا ِٓ ِغبٌٙب ِٚذا٘ب

 
 ،Rع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ : المجال   ، Rع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ : لمجالا

  :المدى 4y y           المدى:  8 8 2y y     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( 2مثال )  :اوزت اٌذاٌخ اٌّزؼذدح اٌزؼش٠ف اٌّّضٍخ ث١ب١ٔب فٟ وً ِّب ٠أرٟ

 

          

  

 

 

 

 

 

 

 
4        ,   < 2

( ) 3            ,  2 3
2 12  ,   > 3

x x
g x x

x x

   
     

   

          
6           ,  5

( ) 4   , 5 < < 2
1

1   ,  2
2

x
g x x x

x x

  
     
 

   
 

  

 

 

 

1

  

4

  

2

  

4

  

3

  

4

  

4

  

4

  



 

  (4 و 3ن مثالا):     ِؾبػشاد ؽج١خ  
 

 
 

 (1مثال ):     ، صُ ؽذد ولا ِٓ ِغبٌٙب ِٚذا٘بِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب
 

   ( ) 2g x x               ( ) 5h x x   
 

 

  
 
 
 
 
 

 جميع الأعداد الحقيقية: المجالجميع الأعداد الحقيقية      : المجال
 جميع الأعداد الصحيحة: المدىجميع الأعداد الزوجية       : المدى

 
  ( ) 3g x x              ( ) 2f x x  

 

      

 

 

 

 

 

 

 جميع الأعداد الحقيقية: المجالجميع الأعداد الحقيقية       : المجال

:المدى ( ) ( ) 0g x g x           المدى : ( ) ( ) 0f x f x   

   

 

5

  

4

  

6

  

4

  

7

  

4

  

8

  

4

  

9

  

4

  



 

( ) 4h x x             ( ) 2 6s x x    

   

 

 

 

 

 

 

 

 جميع الأعداد الحقيقية: المجالجميع الأعداد الحقيقية       : المجال

: المدى ( ) ( ) 0h x h x           المدى : ( ) ( ) 6s x s x   

 

 
 

( 1مثال ):   ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً، صُ ؽذد ِغبٌٙب ِٚذا٘ب

 

 

  
3  ,  4

( )      ,  0 < 3
8      ,  > 3

x x
f x x x

x

    
  
  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0= اٌّغبي < x  ٚأ  4x x     

0=   اٌّذٜ < ( ) 3f x   ٚأ ( ) 8f x   ٚأ  ( ) ( ) 12f x f x   
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11

  

4

  

12

  

4

  



 

  
    2   , 6

( )      5   , 6 < 2
2 1 ,  > 4

x
f x x

x x


  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

<=  اٌّغبي   4x  ٚأ  ( ) 2f x x   

)=  اٌّذٜ   ) 5f x   ٚأ  ( ) ( ) < 7f x f x   

 

( 2مثال ):  اوزت اٌذاٌخ اٌّزؼذدح اٌزؼش٠ف اٌزٟ ٌٙب اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ فٟ وً ِّب ٠أرٟ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 3 2 1 4 4 8 8
            0                 0

4 4 8 4 6 8 6 8
1

3 4           4 0( 8

1
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)           8 0(

                   4                          8
4

8)
4

y x y

y x

x

y

y

y

x

    
   

     

     



  

   

 

 

8 , 6
( ) 0.25 2 , 4 4

4 , > 4

x
g x x x

x
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 رزجغ ٔفظ اٌطش٠مخ اٌغبثمخ ٌٍؾً

 

4 , 3

( ) 1 , 3 1

46 ,

x x

g x x x

x

   


    
 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 رزجغ ٔفظ اٌطش٠مخ اٌغبثمخ ٌٍؾً

 

9 , 5

( ) 4 , 0 3

3 , 7

x

g x x x

x x
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 :  عّؼ١خ خ١ش٠خ

 

    داٌخ ِزؼذدح اٌزؼش٠ف خط١خ

 

    
2 , 0 100

( )
100 , 100

 
 

 

x x
f x

x x
  

 

 

 

   

 

 :ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب، صُ ؽذد ولا ِٓ ِغبٌٙب ٚ ِذا٘ب

 

   ( ) 6 f x x            ( ) 3 8 h x x  

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبيع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ      : اٌّغبي

 ع١ّغ الأػذاد اٌظؾ١ؾخ:       اٌّذٞع١ّغ الأػذاد اٌظؾ١ؾخ: اٌّذٞ

 

 :ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب، صُ ؽذد ولاً ِٓ ِغبٌٙب ٚ ِذا٘ب

 

( ) 5 f x x            ( ) 2 g x x 
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  ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ       :اٌّغبي

 :اٌّذٜ ( ) ( ) 0f x f x       ٜاٌّذ  :  ( ) ( ) 0g x g x 

 

 

( ) 2 8 h x x             ( ) 3 3  k x x   

 

 

 

 

 

         

 

  ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ       :اٌّغبي

 :اٌّذٜ ( ) ( ) 8 h x h x          ٜاٌّذ:  ( ) ( ) 3k x k x  

 

( ) 2 4 6  f x x           ( ) 3 0.5 1 2   h x x  

 

 

 

 

 

 

 

  ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ       :اٌّغبي

 :اٌّذٜ ( ) ( ) 6f x f x         ٜاٌّذ:  ( ) ( ) 2 h x h x  
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 :رشف١ٗ  

      اٌذاٌخ اٌذسع١خ

     

1
6 , 0

2

1
10 , 1( )

2

16 , 1 2

24 , 2 3


 




  


 
  

t

tc t

t

t

  

 

اوزت داٌخ اٌم١ّخ اٌّطٍمخ اٌّّضٍخ ث١ب١ٔبً فٟ وً 

 : ِّب ٠أرٟ

  ( ) 0.5f x x              ( ) 5 f x x 

 

 

 

    

 

 

 

 :ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب، صُ ؽذد ولاً ِٓ ِغبٌٙب ٚ ِذا٘ب

 

  

  , 4

( ) 1 , 4 3

, 3

  


    

 

x x

g x x x

x x

  

 ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي

: اٌّذٜ ( ) ( ) 4g x g x   

 

, 6

( ) , 6 2

, 2

  


   

 

x x

h x x x

x x

  

 ع١ّغ الأػذاداٌؾم١م١خ: اٌّغبي

0:   اٌّذٜ ( ) h x  ٚأ  ( ) ( ) 6 h x h x  
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)ٌزىٓ :   رّض١لاد ِزؼذدح ) 4 , g(x) 3  f x x x  

  

 : عذ١ٌٚب

 

4 3 2 1 0 -1 -2 -3 -4 x 

0 -1 -2 -3 -4 -3 -2 -1 0 f(x) 

 

4 3 2 1 0 -1 -2 -3 -4 x 

12 9 6 3 0 3 6 9 12 g(x) 

 

 :ث١ب١ٔب  

 

 

 

 

 :ػذد٠ب  

x -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 

f(x) 0 -1 -2 -3 -4 -3 -2 -1 0 

 1 1 1 1 1- 1- 1- 1-  ا١ًٌّ

 

x -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 

g(x) 12 9 6 3 0 3 6 9 12 

 3- 3- 3- 3- 3- 3- 3- 3-  ا١ًٌّ

 

١ًِ وً ِٓ اٌغضأ٠ٓ ٠غبٚٞ إٌظ١ش اٌغّؼٟ ١ًٌّ اٌغضء ا٢خش، أِب ا١ًٌّ فٟ 

 .وً عضء فٙٛ صبثذ

 

 

 

 

 

 

 

 

31

  

4

  
a 

4

  

b 

4
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4

  

d 

4

  



 

 

 

 : ِغأٌخ ِفزٛؽخ

y x  

2ِضً اٌّؼبدٌخ : رؾذ 3 5  y x  ً  . ث١ب١ٔب

 
 : رجش٠ش

 

 8.6 8،  ٌزا الإعبثخ 9 ٠ىْٛ ٔبرظ اٌزمش٠ت ٘ٛ 8.6ٌىٓ ػٕذِب ٔمشة اٌؼذد 

اٌظؾ١ؾخ  8.6 9 
 

 :ِغأٌخ ِفزٛؽخ

( ) 2  f x x  

 

 :اوزت

٠ّىٓ اعزؼّبي اٌذاٌخ اٌّزؼذدح اٌزؼش٠ف ٌزّض١ً الأعش اٌزٞ ٠ذفؼٗ شخض ِمبثً 

 .اعزخذاِٗ ِٛلف ع١بساد

 
 

 ِب اٌؼجبسح اٌزٟ رؼطٟ اٌؾذ إٌٟٛٔ ٌٍّٕؾ فٟ اٌغذٚي اٌزبٌٟ؟: ئعبثخ لظ١شح

n 8 6 4 2 

? 25 19 3 7 

3n+1 
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37

  

4

  

38

  

4



 

)أٞ داٌخ ِّب ٠أرٟ ٠ىْٛ ف١ٙب  ) 1 f x ؟ 

) (B): الاخز١بس اٌظؾ١ؼ  ) 2 f x x  

 

 
2ئرا وبْ  2( ) 4 6 , ( ) , ( ) 2 6 9        f x x g x x h x x x  ًفأٚعذ و ،

 :ل١ّخ ِّب ٠أرٟ
  (2 )f c   

4(2c) 6 (2

   8 6

)

c

  

 

f c
  

 
( 1)g a  

2

2                 

( 2 1) ( 1) (

1

1)

2

  

  

   





a

a a

a

a g a
  

 
(6)h  

2

         

2(6) 6(6

            -9

)

=

9 (6

9

)    h
  

  

 :ؽذد ِغّٛػبد الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئ١ٌٙب وً ػذد ِّب ٠أرٟ

 

36   : N, W, Z, Q. R 

 

3   :  Z, Q, R 

 
2

5
   :  Q, R 

 

11   : I, R 
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41

  

4

  

42

  

4

  

43

  

4

  44

  

4

  45

  

4

  



 

 
 

 :ؽذد ِغّٛػبد الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئ١ٌٙب وً ػذد ِّب ٠أرٟ
25

11
   :  Q, R 

 
128

32
  : Z, Q, R 

 

50  : I, R 

 

-32.4  : Q, R 

 

4): اروش اٌخبط١خ اٌّٛػؾخ فٟ اٌّؼبدٌخ ا٢ر١خ     15)7 4(7) 15(7)   ؟ 

 خبط١خ اٌزٛص٠غ    

 

7)3    ثغؾ اٌؼجبسح  4 ) 2( 3 )    a b a b  

    27 14 a b  
 

 :    ِلاثظ
 3(35 55) , 3(35) 3(55)   

 

أٞ اٌؼجبساد اٌزب١ٌخ رىبفئ :  اخز١بس ِٓ ِزؼذد
2 1

(4 5 ) (2 )
3 5

  m n m n ؟ 

  ( A)الاخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ 
46 47

15 15
m n  

 

    أٚعذ ولاً ِٓ إٌظ١ش اٌغّؼٟ ٚ إٌظ١ش اٌؼشثٟ ٌٍؼذد  
7

6
 . 

: إٌظ١ش اٌغّؼٟ  
7

6
 ٟإٌظ١ش اٌؼشث ٚ  ،   :

6

7
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4

  
2

  

4

  3

  

4

  
4

  

4

  

5

  

4

  
6

  

4

  

7

  

4

  
8

  

4

  

9

  

4

  



 

 "ؽذد ولاً ِٓ ِغبي اٌؼلالخ ا٢ر١خ ٚ ِذا٘ب ، صُ ث١ٓ ً٘ رّضً داٌخ أَ لا

 (3,2) , (4,1) , (0,3) , (5, 2) , (3,7)  

 

 =اٌّغبي  3, 4, 0, 5     

 =اٌّذٜ  2, 1, 3, 2, 7  

  رّضً داٌخلا

 

2ِضً اٌّؼبدٌخ  3 y x ث١ب١ٔبً، صُ ث١ٓ ئرا وبٔذ رّضً داٌخ أَ لا. 

 ٚ ً٘ ٟ٘ ِزجب٠ٕخ أَ لا؟ ٚ ً٘ ٟ٘ ِٕفظٍخ أَ ِزظٍخ؟

                                  

 ٟ٘ داٌخ

 ٟ٘ ِزجب٠ٕخ

 ٟ٘ ِزظٍخ

           

   

 

)3ئرا وبْ  ) 3 2 7  f x x x ٟفأٚعذ ل١ّخ وً ِّب ٠أر ،: 

 
   ( 2)f  

   
3

      

3( 2) 2( 2)

              

7

13

( 2)  







  f
  

   (2 )f y  

   
3

33(2 ) 2(2 ) 7 (2

       2

)

4 4 7

  

 

y y f y

y y
  

 
   (1.4)f  

   
3

    

3(1.4

     

) 2(1.4) 7

         12.432

(1.4) 



 f
  

 

 :   اخز١بس ِٓ ِزؼذد

  س٠بلاً 136.50 (C)الإعبثخ اٌظؾ١ؾخ    

 

y x 
-3 0 

-1 1 

1 2 
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4
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4

  

12

  

4

  
13

  

4

  

14

  

4

  

15

  

4

  



 

   ِضً ث١ب١ٔبً اٌذاٌخ     

, 2

( ) 2 , 2 2

5 , 2

  


    
 

x x

f x x x

x

    

 
 

 :اوزت اٌذاٌخ ِزؼذدح اٌزؼش٠ف اٌّّضٍخ ث١ب١ٔب ف١ّب ٠أرٟ

 

 

   

2 , 1

( ) 1 , 1 3

1 , 3

  


    
  

x x

f x x

x x

   

 

 

: ؽذد ولاً ِٓ اٌّغبي ٚ اٌّذٜ ٌٍذاٌخ  2 y x   

 

  وً الأػذاد اٌؾم١م١خ :اٌّغبي

  وً الأػذاد اٌظؾ١ؾخ:اٌّذٜ

 

)ِضً اٌذاٌخ  ) 2f x x صُ ؽذد ولاً ِٓ ِغبٌٙب ٚ ِذا٘ب ،. 

 

 

 

  وً الأػذاد اٌؾم١م١خ =اٌّغبي

 =اٌّذٜ ( ) 0f x x  
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   ِضً اٌّزجب٠ٕخ 
1

3 2
2

x y   ً   ث١ب١ٔب

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

1 
A 
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B
  

 
 

  



 

 
3 6 60x y   
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3 

B
 
 
 
 
 

2

  

4

  



 

 
 

 ً  :ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب
   4y                  6x   

 

 

 

 

 

 

 

     

   
    4 2x y                 3 8x y   

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :ٚلٛد    
  13 0.45 76g       

 

 ً      ِضً اٌّزجب٠ٕخ ث١ب١ٔب

 

ٔؼُ؛ لأْ إٌمطخ     4,20  رمغ فٟ إٌّطمخ

 اٌّظٍٍخ   

 

 

1

  

4

  

2

  

4

  

3

  

4

  

4

  

4

  

5

  

4

  

a 

4

  

b 

4

  



 

 ً    ِضً اٌّزجب٠ٕز١ٓ ا٢ر١ز١ٓ ث١ب١ٔب

     3y x              6y x       

 

 

 

 

 

 

 

     

    
 ً  :ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

    2 6x y                3 2y x      

        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
    2 3 11y                4 3 12x y      
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4
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4

  

11 

4

  



 

   6 4 24x y                
3

6
4

y x     

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 :        ِشزش٠بد

 

 

 .أوزت ِزجب٠ٕخ رّضً اٌؼذد اٌّّىٓ ششاؤٖ ِٓ الأؽجبق ٚ اٌىإٚط

    15 5 200d c   
 ث١ب١ٔب      

     

 

 ٚ  أؽجبق 10    ٔؼُ رغزط١غ عؼبد ششاء 

 . وإٚط10

 

 

 

  ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب 

   3y x               4 2y x    
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4

  

13 

4
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4
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4

  

16 

4

  

15 

4
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4

  



 

   6 2y x            
2

8 2 6
3

y x     

 

 

 

 

 

 

 

 

   2 4 5y x             3 4y x        

 

    

 

 

 

 

 

 

 

   20 25 1500a b   
 . ػذد اٌغبػبد اٌزٟ ٠ؼٍّٙب وغبئكb ػذد اٌغبػبد اٌزٟ ٠ؼٍّٙب وجبئغ ،aؽ١ش    

    

 

 

 

 

 

 

 

    لا ٌٓ ٠ؾظً ػ١ٍٗ
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4
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4
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: ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ  

  2 6y x                3 4y x       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   3 2 4y x     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ص٠ٕخ   

    

 .اوزت ِزجب٠ٕخ رج١ٓ ػذد اٌؼمٛد ٚ الأعبٚس اٌزٟ ٠ّىٓ أْ رظٕؼٙب ١ِغبء
   50x y   

    ً  ث١ب١ٔب

 

  ػمذاً 50 ئعٛاسح ، 0   

  ػمذاً 25 ئعٛاسح ، 25   

  ػمذاً  20 ئعٛاسح ، 30   

 

 

 

 

 

22 

4

  

23

  

4

  

24

  

4

  

25

  

4
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4

  b 

4
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 ً    ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

 

    y x                2y x   

 

 

 

 

    

        

     

     

 

     y x  

 

   

 

 

 

 

 

 

 

             
 

 ِغأٌخ ِفزٛؽخ   

   y x  

 

ً :    رؾذ  ِضً اٌّزجب٠ٕخ ا٢ر١خ ث١ب١ٔب

  
1 , 4

( ) , 4 2
4 , 2

x x
g x x x

x x
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28
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29

  

4

  
30

  

4

  



 

 

 :   اوزشف اٌخطأ

2xِظؼت،     y   ٠2ّىٓ وزبثزٙب ػٍٝ اٌظٛسحy x   

 

  وٍزبّ٘ب داخً اٌم١ّخ اٌّطٍمخ، ٚ ِضبي ػٍٝ رٌه  x, y ػٕذِب رىْٛ : رجش٠ش  

   y x  ٓٚػٕذ ؽذٚس ٘زا ٠غت أْ ٠مغ ؽً ٘زٖ اٌّزجب٠ٕخ فٟ ِٕطمز١  

 .ِخزٍفز١ٓ   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

|أؽذ الإؽزّبلاد ٘ٛ ػٕذِب :    اوزت | 0y  . ًؽزٝ ٠ىْٛ ٌٙزٖ اٌّزجب٠ٕخ ؽ ٚ 

 .ٚ٘زا ِغزؾ١ً .  0 ٠غت أْ رىْٛ ألً ِٓ y فاْ اٌم١ّخ اٌّطٍمخ ٌـ   

 

 
       

3   أٞ إٌمبؽ ا٢ر١خ ٠مغ فٟ ِٕطمخ ؽً اٌّزجب٠ٕخ       2y x   ؟ 

 ( C)               اٌغٛاة اٌظؾ١ؼ 

 

   أٞ ِٓ اٌذٚاي ا٢ر١خ ِذا٘ب ٘ٛ  ( ) ( ) 0f x f x   ؟ 

)( D)اٌغٛاة اٌظؾ١ؼ     ) | |f x x   
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 ً  :ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

   
, 1

( ) 3 , 1 3
2 , 3

x x
f x x

x x


  

 

     
3 , 2

( ) 2 2 2
3 , 2

x x
f x x x

x x

  
   

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   
2 , 2

( ) 1 , 0 6
5 , 6

x x
f x x x

x x

  
   

 

  

 

 

 

 

 

 

:   ئرا وبْ

2

2

( ) 4 10

( ) 3 2
( ) 7 8

h x x x

g x x
f x x

 
  
  

 :  فأٚعذ وً ل١ّخ ِّب ٠أرٟ 

 
  ( 9)f   

   7( 9) 8 ( 9)
              71=

f      

 
   ( 4)g   

   
2

3( 4) 2 ( )
           46

g x  
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   (12)h  
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4(12) 10(12) (12)
                 456 
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 ً  :   ؽً وً ٔظبَ  ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

 

      

2 5
1

6
4

y x

y x

  

  
          4

5
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y x

y x



 
 

 

 

 

 

    

    

    

    
      

   
4 8
4 4

y x
y x
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y x
y x
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 :   عفش

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

   

 :أٚعذ ئؽذاص١بد سؤٚط اٌّضٍش إٌبرظ ػٓ اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌىً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ

 

   
3 6

2 16
11 7 12

y x
y x
y x
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y x

 
  
  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     4 54
8, 4 , 3, 3 , ,

7 7
          2, 1 , 3, 3 , 7, 1  
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 :   ؽً وً ٔظبَ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب
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y
y x

            
3 4

2 1
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2 10
3 3
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 :ِشزش٠بد   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 .  سصَ ِٓ إٌٛع اٌضب5ٟٔ سصَ ِٓ إٌٛع الأٚي، ٚ 4 

 . سصَ ِٓ إٌٛع اٌضب6ٟٔ سصَ ِٓ إٌٛع الأٚي، ٚ 5أٚ 

 . سصَ ِٓ إٌٛع اٌضب5ٟٔ سصَ ِٓ إٌٛع الأٚي، ٚ  6أٚ 

 

 :أٚعذ ئؽذاص١بد سؤٚط اٌّضٍش إٌبرظ ػٓ اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌىً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ
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4 3 8

y x
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6 28
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     3.5, 8 , 4, 8 , 0.5, 2          2, 8 , 3, 5 , 4, 4   

 

35 25 350x y 

  

10 8 40x y   
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 :ؽً وً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب
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y x
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 (0 ,0)ثـ  (x, y)ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 
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3 4

3 6
  
  

y x
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3                        3 6      

1
3 4                  2
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y x y x

y x y x

    

     
  

      ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 

(    x, y)  (0 ,0)ثـ 
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0 3(0) 4
0 4
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0y
y x



 

 

 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ   

  (x, y)  (0 ,2)ثـ     

0 2
y x
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6 2 12
3 4 12

x y
x y
 
 

 

6 2 12             3 4 12
2 6 12         4 3 12
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3 6                 3
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 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ      ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 

(x, y)  (0 ,0)ثـ(     x, y)  (0 ,0)ثـ  
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 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ     ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 

(x, y)  (0 ,0)ثـ     ( x, y)  (0 ,0)ثـ  
1 1 4
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2 4
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 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ     ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 

(x, y)  (0 ,0)ثـ     ( x, y)  (0 ,0)ثـ  

2
0 (0) 2 0 4(0) 8

5
0 2 0 8

   

 c d
  

 

  
3 2 24
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y x

y x

  

 
 

2
3 2 24 1
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3 2 24

y x y x

y x

    

 
  

 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ     ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 

(x, y)  (0 ,0)ثـ     ( x, y)  (0 ,0)ثـ 

2 2
0 (0) 8 0 (0) 1

3 3
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   d c
  

    ِغّٛػخ اٌؾً ٟ٘ 
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5 2 15

y x
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5
2

3
5

y x y x

y x

     

  
  

 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ     ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ 

(x, y)  (0 ,0)ثـ     ( x, y)  (0 ,0)ثـ 

2 2
0 (0) 2 0 3

5 5
0 2 0 3

     

  d d
  

 ِغّٛػخ اٌؾً ٟ٘ 

 

   

13 

4

  

14 

4

  

15 

4

  



 

   

 :ػًّ عضئٟ

 

x :ػذد اٌغبػبد فٟ اٌؼًّ الأٚي 

y :ٟٔػذد اٌغبػبد فٟ اٌؼًّ اٌضب 

 

 ثؼشة ػذد اٌغبػبد فٟ الاعجٛع

 8فٟ 

 

25 8 200   
 

20 24 1850
200

x y
x y

 
 

 

 

 

 :أٚعذ ئؽذاص١بد سؤٚط اٌّضٍش إٌبرظ ػٓ اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌىً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ

 

  
0
0
2 4

x
y
x y



 

  

 
2 4

2 4
1

2
2

x y
y x

y

 
  

  

  

 ثبٌزؼ٠ٛغ ػٓ

(x, y)  (0 ,0)ثـ  

1
0 (0) 2

2
0 2

  

 c
  

 
(0, 2) , (4, 0) , (0, 0)  
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4

  

17 
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3 7
8

1

y x
y
x y

 

 

  

 

     0, 2 , 4, 0 , 7, 8  

 

 

 

 

 

  
4

3 12
9

x
y x
y


  


  

 

     1, 9 , 4, 0 , 4, 9  

 

 

 

 

  
3 4 15

2 5 12
10 60 27

x y
y x
y x

  
  
 

  

 
4 3 15

3 15

4 4

2 5 12
5

12
2

10 27 60
2.7 6

y x

y x

y x

y x

y x
y x

 

 

  

  

 
 

  

 

     3, 1.5 , 5, 7.5 , 0, 6   
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8 19 74
38 26 119
54 12 198

y x
y x
y x

 
 
  

  

 
8 19 74

19 74

8 8
2.4 9.3

38 26 119
0.7 3.1

54 12 198
0.2 3.7

y x

y x

y x

y x
y x

y x
y x

 

 

 

  
  

 
 

  

 

     6, 5 , 2, 4.5 , 7.5, 2     

 

  
6 24 168
8 7 10
20 2 64

y x
y x

y x

  
 
 

  

 
6 24 168

4 28

8 7 10
0.9 1.25

20 2 64
0.1 3.2

y x
y x

y x
y

y x
y

 
 

  
  

 
 

  

 

     8, 4 , 6, 4 , 2, 3   
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4

  

22 
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 :ارظبلاد  

 

  ػذد اٌذلبئك ٔٙبساً xثفشع  

 ٚy  ًػذد اٌذلبئك ١ٌلا   

 
0 , 200

800 , 2

x y

x y y x

 

  
  

 

 

 

 :  أشغبس

 

 اوزت ٔظبَ ِزجب٠ٕبد خط١خ ٠ّضً ِذٜ وً ِٓ 

 ٌلأشغبس شجٗ c ٚ ِؾ١ؾ اٌغبق hالاسرفبع 

 ً  اٌّغ١طشح ٚ ِضٍٗ ث١ب١ٔب
 56, 72, 48, 60h h c c     

 ِب اٌّغّٛػخ اٌزٟ رٕزّٟ ئ١ٌٙب شغشح 

؟ ٚ ِب اٌّذٜ اٌزٞ .48ftص٠ضفْٛ ئسرفبػٙب 

 ٠مغ ف١ٗ ِؾ١ؾ عبلٙب؟

 الأشغبس اٌّزٛعطخ اٌغ١طشح: اٌّغّٛػخ اٌزٟ رٕزّٟ ا١ٌٙب شغشح اٌض٠ضفْٛ ٟ٘

 .in 48 – 34:  اٌّذٜ اٌزٞ ٠مغ ف١ٗ ِؾ١ؾ عبلٙب

 

 ً  :ؽً وً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

   2 4 2
3 15
y x

y x
  
 

  

 

   
3 15

5
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y x
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y
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4 8
3 5 20
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5 3 20
3
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6 2 9
2 18 5

4 9
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6 2 9
1 3

3 2

2 5 18
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9
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y x

y x

y x

y x
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4
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4
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x y
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2 3 6
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x y
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3 2 6

2
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y x

y x

  

  
  

 

 

 

   
8 4 10

2 1
x y

y x
 
 

  

 
4 8 10

2 2.5
y x

y x
  
  

  

 

 

 

 

   
2 4

3
y x
y x
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4

  

31 

4

  

32 

4

  

33 

4

  



 

 :عذ ئؽذاص١بد سؤٚط اٌشىً إٌبرظ ػٓ اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌىً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ

  

2 12
4 20

4 8
3 2

y x
y x
y x

y x

 
  
 
  

  

 
4 8

1
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y x
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       1 1 4 1
0, 2 , 5 , 1 , 4 , 3 , 2.8, 6.4

3 3 17 17
   

 

  

8
2 3 20
4 24

4 22

  
 
 
 

y x
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y x

y x
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       13 16 1 5
6, 2 , 3 , 6 , 9 , 3 , 0.8, 8.8

17 17 7 7
     

 

  

2 20
3 6
2 2

2 14

y x
y x
y x
y x

  
  
  
 

  

 
2 20

1
10

2

y x

y x

 

 
  

       1 3
4, 6 , 3, 8 , 4.8, 7.6 , 1 , 9

7 7
     

 

 

 

34 

4

  

35 

4

  

36 

4

  



 

 :   س٠بػخ

 

 ً  .   اوزت ٔظبَ ِزجب٠ٕبد ٠ّضً رٌه اٌّٛلف، ٚ ِضٍٗ ث١ب١ٔب

    

 

    

10 15

0
0

x y
x y
x
y

  




  

 

 

 :ئداسح اٌٛلذ  

 ٟ٘ ػذد عبػبد ِّبسعخ e ٟ٘ ػذد عبػبد رلاٚح اٌمشآْ ٚ  wافشع أْ   

 اٌش٠بػخ

 
20

4 10
10 14

w e
e
w

 
 
 

  

 

 

 

 
 

 :اوزت ٔظبِبً ِٓ ِزجب٠ٕز١ٓ ػٍٝ أْ ٠ىْٛ اٌؾً :   ِغأٌخ ِفزٛؽخ

 

     فٟ اٌشثغ اٌضبٌش فمؾ
    2 , 1y x     

 

 غ١ش ِٛعٛد    
    2 , 2y y    

 

     ٚالؼب ػٍٝ ِغزم١ُ
    ,y x y x   

 

 
 

37 

4

  

38 

4

  

39 

4

  a 

4

  

b 

4

  

c 

4

  



 

     ٔمطخ ٚاؽذح فمؾ

    ,y x y x   (0 ,0)؛ اٌؾً ٘ٛ إٌمطخ 

 

  رّضً إٌّطمخ اٌّظٍٍخ فٟ اٌّغزٜٛ الأؽذاصٟ اٌّغبٚس ؽلاً ٌٕظبَ ِٓ :   رؾذ

 .اوزت ٘زا إٌظبَ.  اٌّزجب٠ٕبد 

 
2 6

0.5 4
3 6

y x
y x
y x

 
  
  

  

 

 

 

 

 :رجش٠ش   

 اٌؼجبسح طؾ١ؾخ

 

 :  أوزت

ثزظ١ًٍ ِٕطمخ ؽً وً ِزجب٠ٕخ فٟ إٌظبَ ػٍٝ أْ ٠زُ رظ١ًٍ إٌّطمخ فٛق 

yاٌّغزم١ُ ئرا وبٔذ اٌّزجب٠ٕخ   ٚإٌّطمخ رؾذ اٌّغزم١ُ ئرا وبٔذ  

yاٌّزجب٠ٕخ     

 

 
 

3  (B) الإعبثخ اٌظؾ١ؾخ   2y x   

 

3ئرا وبٔذ :   ئعبثخ لظ١شح 2 , 5 6x y y z   فّب ل١ّخx ثذلاٌخ z؟ 

 

  

 

5 6
6

5
3 2

6 12
3 2

5 5
4

5

y z

y z

x y

x z z

x z







 



       

40 

4

  

d 

4

  

41 

4

  

42 

4

  

43 

4

  44 

4

  

 yبالتعويض عن قيمة   

   3بقسمة الطرفين على 



 

 
  

 ً    :ِضً وً ِزجب٠ٕخ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب
     

  6x y                 4 3 10x y   

 

 

 

 

 

 

 

 
 

  5 7 20x y    

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 :ِضً وً داٌخ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً ، ٚ ؽذد ولاً ِٓ ِغبٌٙب ٚ ِذا٘ب

  ( ) 3f x x             ( ) 5h x x   

 

 

 

 

 

 

 

 جميع الأعداد الحقيقية: المجال                  
  جميع الأعداد الصحيحة: المدى   (∞ , ∞-) : ، اٌّذٜ(∞ , ∞-): اٌّغبي

 

45 

4

  

46 

4

  

47 

4

  

48 

4

  

49 

4

  



 

 

)ئرا وبْ  ) 2 5 , ( ) 3 4f x x g x x    ٟفأٚعذ ل١ّخ وً ِّب ٠أر ،: 

   
( 2)g    

 
   2 3 2 4

10
g  

 
  

 

z    0.25f   

 

  
   0.25 2 0.25 5

4.50.5 5
f    

   
  

 

   0.75g   

  
   0.75 3 0.75 4

2.25 6.24 5
g    
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51 

4

  

52 

4

  



 

 

 

 :اعزؼًّ اٌؾبعجخ اٌج١ب١ٔخ ٌؾً وً ٔظبَ ِٓ ِزجب١ٔز١ٓ ِّب ٠أرٟ
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2 6
1 5

3
, 5 2

x
y

y x
f x y x y

  
 
 

  

  

 

(x, y) -5x+2y f(x, y) 

(2, 5) -5(2)+2(5) 0 

(6, 5) -5(6)+2(5) -20 

(-2, 1) -5(-2)+2(1) 12 

(6, 1) -5(6)+2(1) -28 

 

  ؛(1 ,6) ػٕذ إٌمطخ 28-اٌم١ّخ اٌظغشٜ 

 (3 ,0) ػٕذ إٌمطخ 12اٌم١ّخ اٌؼظّٝ 

 

  

6 2
2

2 2
( , ) 6 4

y
y x
y x
f x y x y

   
  
 

 

  

 

(x, y) 6x+4y f(x, y) 

(-2, -2) 6(-2)+4(-2) -20 

(-4, -6) 6(-4)+4(-6) -48 

(4, -2) 6(4)+4(-2) 16 

(8, -6) 6(8)+4(-6) 24 

 (6- ,4-) ػٕذ إٌمطخ 48-اٌم١ّخ اٌظغشٜ 

 (6- ,8) ػٕذ إٌمطخ 24 اٌم١ّخ اٌؼظّٝ 

 

1 

A
  

 اٌم١ّخ اٌؼظّٝ
 اٌم١ّخ اٌظغشٜ

1 

 B 

 اٌم١ّخ اٌؼظّٝ

 اٌم١ّخ اٌظغشٜ



 

 

 

  

 

8
4
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, 6 8

y
y x
y x
f x y x y


  
  

  

  

 

 

 (8 ,4-) ػٕذ إٌمطخ 88اٌم١ّخ اٌؼظّٝ 

 لا رٛعذ ل١ّخ طغشٜ

 

 

 

  

 

9
4 16
4 4
, 10 7

y x
y x
y x
f x y x y

 
  
  

 

  

 

 

 

 (8- ,1) ػٕذ إٌمطخ  46-اٌم١ّخ اٌظغشٜ 

 لا رٛعذ ل١ّخ ػظّٝ           

 

 

 :  ِغٛ٘شاد

(25,40) 5(25) 3(

( , ) 5 3
10 25
15 40

30

(10,40) 5(10) 3(40) 170

(25,15) 5(25) 3(15) 170
(10,20) 5(10) 3(20) 110
(15,15) 5(15) 3(15) 12

40) 245

0

f x y x y
x
y

x y

f

f
f

f
f

  

 
 
 
 

  

  
  
  

  

 . عٛاساً 40 ػمذاً ٚ 25: الإعبثخ اٌّطٍٛثخ

 

(x, y) -6x+8y f(x, y) 

(-4, 8) -6(-4)+8(8) 88 

(2, 8) -6(2)+8(8) 52 

(x, y) 10x+7y f(x, y) 

(1, -8) 10(1)+7(-8) -46 

(5, -4) 10(5)+7(-4) 22 

3 

2 

A
  

2 

B
  



 

 
ِضً وً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً ، صُ ؽذد ئؽذاص١بد سؤٚط ِٕطمخ اٌؾً ، ٚ أٚعذ اٌم١ّخ 

اٌؼظّٝ ٚ اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٌٍذاٌخ اٌّؼطبٖ فٟ ٘زٖ 

 :إٌّطمخ

 

   

 

5
4

, 5 2

y
x
y x
f x y x y



 

 

  

 

 (4, 5), (4, -4), (-5, 5) 

 

 (4- ,4) ػٕذ إٌمطخ 28 اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 (5 ,5-) ػٕذ إٌمطخ 35-، اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

 

   

 

3 6

3
, 8 4

y x
y x

y
f x y x y

  
 


 

  

 

 (1, 3), (3, -3), (-3, 3) 

 

 (3 ,1) ػٕذ إٌمطخ  20اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 (3 ,3-) ػٕذإٌمطخ  12-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

 

(x, y) 5x-2y f(x, y) 

(4, 5) 5(4)-2(5) 10 

(4, -4) 5(4)-2(-4) 28 

(-5, 5) 5(-5)-2(5) -35 

(x, y) 8x+4y f(x, y) 

(1, 3) 8(1)+4(3) 20 

(3, -3) 8(3)+4(-3) 12 

(-3, 3) 8(-3)+4(3) -12 

1 
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3 2
9 3 24

4
, 2 14

y x
x y

y
f x y x y

  
 
 

 

  

(2, -4), (4, -4)    

 

 (2 ,0)ػٍٝ اػزجبس إٌمطخ 

     0,2 2 0 14 2 28f      

 

 ارْ لا رٛعذ ل١ّخ ػظّٝ 

 52-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

2 6
3 4 26

2 2
, 3 6

y
y x

y x
f x y x y

  
 
  

  

  

 

(2, -2), (-8, -2), (-2, 6) 

 

 (2- ,8-) ػٕذ إٌمطخ  36اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 (6 ,2-) ػٕذ إٌمطخ 30-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

3 7
4 4 8
6 3 24

, 12 9

y
y x
y x

f x y x y

  
 
 

  

  

 (4, 2), (-1, -3), (-6, 7) 

 (1 ,20-)اػزجش إٌمطخ 

f (-20, 1)=249 ِٓ 135 ٚ ٟ٘ اوجش 

 ارْ لا رٛعذ ل١ّخ ػظّٝ 

 

 (6 ,2-) ػٕذ إٌمطخ 30-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

(x, y) 2x+14y f(x, y) 

(2, -4) 2(2)+14(-4) -52 

(4, -4) 2(4)+14(-4) -48 

(x, y) -3x - 6y f(x, y) 

(2, -2) -3(2) - 6(-2) 6 

(-8, -2) -3(-8) - 6(-2) 36 

(-2, 6) -3(-2) - 6(6) -30 

(x, y) -12x + 9y f(x, y) 

(4, 2) -12(4) + 9(2) -30 

(-1, -3) -12(-1) + 9(-3) -15 

(-6, 7) -12(-6) + 9(7) 135 
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2 6
2 8

2 18
, 5 4

y x
y x
y x
f x y x y

 
 
  

 

  

 ثبٌّضً

(-6, -6), (-2.5, -13) 

 لا رٛعذ ل١ّخ طغشٜ

 39.5اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 

 

 

 :صمبفخ ِب١ٌخ  

 

 .اوزت ٔظبَ ِزجب٠ٕبد ٠ّضً ٘زا اٌّٛلف   
0 , 0

5 4 200
2 2 90

x y
x y
x y

 
 
 

  

 

 .ِضً ٔظبَ اٌّزجب٠ٕبد ث١ب١ٔبً، ٚؽذد ِٕطمخ اٌؾً

 

 ؽذد ئؽذاص١بد سؤٚط ِٕطمخ اٌؾً   

   (0, 0) , (40, 0) , (20, 25) , (0, 45) 

 

 50 س٠بلاً ، ٚ ِٓ إٌٛع اٌضبٟٔ 80ئرا وبْ سثؼ اٌغغبٌخ ِٓ إٌٛع الأٚي 

 .فبوزت داٌخ رّضً اٌشثؼ اٌىٍٟ ٌىلا إٌٛػ١ٓ. س٠بلاً 

    80x+50y =f (x, y) 

 

ِب ػذد اٌغغبلاد اٌزٟ ٠غت رظ١ٕؼٙب ِٓ وً ٔٛع ٌٍؾظٛي ػٍٝ أوجش سثؼ 

 ٚ ِب ٘ٛ ٘زا اٌشثؼ؟. ِّىٓ

 :ػذد اٌغغبلاد 

  ِٓ إٌٛع الأٚي 40

 . ِٓ إٌٛع اٌضب0ٟٔ 

 3200=اٌشثؼ 

 

 

(x, y) 80x + 50y f(x, y) 

(0, 0) 80(0) + 50(0) 0 

(40, 0) 80(40) + 50(0) 3200 

(20, 25) 80(20) + 50(25) 2850 

6 

7 

a 

b 

c 

d 

e 



 

 

ِضً وً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً، صُ ؽذد ئؽذاص١بد سؤٚط ِٕطمخ اٌؾً، ٚ أٚعذ 

 :اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٚ اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٌٍذاٌخ اٌّؼطبٖ فٟ ٘زٖ إٌّطمخ

   

8 2

3 10
( , ) 5 14

y
y x
y x
f x y x y

   

  

 

  

(6, –8), (4, –2), (–2, –2) and (–8, –8)  

 (2- ,4) ػٕذ إٌمطخ 8-اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

  (8- ,8-) ػٕذ إٌمطخ  152-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

  

 

2 3
2 6

4 2 32
, 4 9

x
y x

y x
f x y x y

  
  
 

  

  

    

  (2, –10), (–3, 0), (–3, 6.5), (2, 9) 

 (10- ,2) ػٕذ إٌمطخ 82اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

  (9 ,2) ػٕذ إٌمطخ  89-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

    

    

 

    

    

 

(x, y) 5x + 14y f(x, y) 

(6, -8) 5(6) + 14(-8) -82 

(4, -2) 5(4) + 14(-2) -8 

(-2, -2) 5(-2) + 14(-2) -38 

(-8, -8) 5(-8) + 14(-8) -152 

(x, y) -4x  -9y f(x, y) 

(2, -10) -4(2) - 9(-10) 82 

(-3, 0) -4(-3) - 9(0) 12 

(-3, 6.5) -4(-3) - 9(6.5) -46.5 

(2, 9) -4(2) - 9(9) -89 

8 

9 



 

 

 

4 2
2 4 24
2 6

, 6 7

x y
x y

x
f x y x y

 
 

 
 

  

 

 

(2, 0), (6, -1), (6, 3), (2, 5) 

 

 (3 ,6) ػٕذ إٌمطخ 57اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 

  (0 ,2) ػٕذ إٌمطخ 12اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

  

    

 

 

 

  

  

 

6
1

2 3 9
, 10 12

x
y x
x y

f x y x y

 
  
  

  

  

 

  (-6, 1) , (6, -7) , (-6, 5) 

 

 (1 ,6-) ػٕذ إٌمطخ 48اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 

 (5 ,6-) ػٕذ إٌمطخ 0اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

 

 

 

(x, y) 6x + 7y f(x, y) 

(2, 0) 6(2) + 7(0) 12 

(6, -1) 6(6) + 7(-1) 29 

(6, 3) 6(6) + 7(3) 57 

(2, 5) 6(2) + 7(5) 47 

(x, y) -10x - 12y f(x, y) 

(-6, 5) -10(-6) - 12(5) 0 

(-6, 1) -10(-6) - 12(1) 48 

(6, -7) -10(6) - 12(-7) 23 

10 

11 



 

  

 

8
3 6 36
2 12 3

, 10 6

x
x y
y x

f x y x y

 
 
 

 

  

 

(6, 3) , (-8, 10) , (-8, -18) 

 

 

 (3 ,6) ػٕذ إٌمطخ 42اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

  ػٕذ إٌمطخ140-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 (-8, 10) 

 

 

 

 

   

 ,

2
8

8 5 49
5 15

y x
y

y x
f x y x y

 

 

  

  

(2, 0) ,  (5, 3), (-3, 8) , (-6, 8) 

 

 (0 ,2) ػٕذ إٌمطخ 10-اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 (8 ,3-) ػٕذ إٌمطخ 105-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(x, y) 10x - 6y f(x, y) 

(6, 3) 10(6)-6(3) 42 

(-8, 10) 10(-8)-6(10) -140 

(-8, -18) 10(-8)-6(-18) 28 

(x, y) -5x-15y f(x, y) 

(2, 0) -5(2) -15(0) -10 

(5, 3) -5(5) -15(3) -70 

(-3, 8) -5(-3) -15(8) -105 

(-6, 8) -5(-6) -15(8) -90 

12 

13 



 

 

 ,

4
4

10
10 9

y x
y x
y x
f x y x y

 
 
  

  

  

 

 

(3, 7) , (7, 3) , (-3, -7) , (-7, -3) 

 

 

   (3- ,7-) ػٕذ إٌمطخ 43اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘  

 

 (3 ,7) ػٕذ إٌمطخ 43-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘  

 

 

 

 

  

 ,

4 8
8 6

6
12 8

x
y

y x
f x y x y

  
  
 

 

  

 

(5, -1) , (1, 6) , (-2, -8) , (-4, -8) , (-4, 6)   

 

 (6 ,1) ػٕذ إٌمطخ 60اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 

 (8- ,4-) ػٕذ إٌمطخ 112-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

     

 

 

    

 

(x, y) -10x+9y f(x, y) 

(3, 7) -10(3) +9(7) 33 

(7, 3) -10(7) +9(3) -43 

(-3, -7) -10(-3) +9(-7) 33 

(-7, -3) -10(-7) +9(-3) 43 

(x, y) 12x+8y f(x, y) 

(5, -1) 12(5) +8(-1) 52 

(1, 6) 12(1) +8(6) 60 

(-2, -8) 12(-2) +8(-8) -88 

(-4, -8) 12(-4) +8(-8) -112 

(-4, 6) 12(-4) +8(6) 0 

14 

15 



 

  

 ,

1 2
0 6

6 2
3 14

5 4

y x
y

x
x y
f x y x y

  
 

  
 

 

  

 

 

 (-4, 6) , (2, 4) , (2, 1) , (1, 0) , (-3, 0) , (-6, 3) , (-6, 6) 

 

 (4 ,2) ػٕذ إٌمطخ 26اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٟ٘ 

 

 (3 ,6-) ػٕذ إٌمطخ 18-اٌم١ّخ اٌظغشٜ ٟ٘ 

 

  

 

 

 

 

  ٠ّضلاْ إٌٛع الأٚي ٚإٌٛع اٌضبx, yٟٔٔفشع  :طٕبػخ

 

 , 35 25
200 100 450
f x y x y

y x
 

 
  

  ِٓ إٌٛع الاٚي 250 

  ِٓ إٌٛع اٌضبٟٔ 200

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(x, y) 5x+4y f(x, y) 

(-4, 6) 5(-4) +4(6) -4 

(2, 4) 5(2) +4(4) 26 

(2, 1) 5(2) +4(1) 14 

(1, 0) 5(1) +4(0) 5 

(-3, 0) 5(-3) +4(0) -15 

(-6, 3)  5(-6) +4(3) -18 

(-6, 6) 5(-6) +4(6) -6 

16 

17 

17 

4

  



 

 :  ؽلاء

     اوزت ٔظبَ ِزجب٠ٕبد خط١خ ٠ّضً ٘زا اٌّٛلف
 

  ,
  ,
    ,

               

0
0

45
4 5 200

a
b
a b

a b



 
 

  

    

     ِضً ٔظبَ اٌّزجب٠ٕبد ث١ب١ٔبً ، 

 ٚ ؽذد ِٕطمخ اٌؾً ٚ ئؽذاص١بد سؤٚعٙب    
  

     , 26 30f a b a b   

    ِب ػذد اٌغذساْ ٚ الاعمف اٌزٟ ػ١ٍٗ ؽلاؤ٘ب ١ٌزمبػٝ أوجش ِجٍغ ، ٚ ِب 

 ٘ٛ ٘زا اٌّجٍغ؟    

 

  عذاساً 25   

   20 ً   عمفب

  س٠بلاً 1250   

 

 

 

 :   شؾٓ

 .   عذ ػذد اٌظٕبد٠ك اٌّشؾٛٔخ ِٓ ولا إٌٛػ١ٓ ٌزىْٛ الأعشح أوجش ِب ٠ّىٓ

  

 ,

25 50 4200
3 5 480

0
0

5 8

x y
x y

x
y

f x y x y

 
 



 

  

ئؽذاص١بد اٌشؤٚط  :

 (0, 0), (0, 84), (160, 0), (120, 24). 

 

  طٕذٚق طغ١شاً 160   

 طٕذٚق وج١شأً  0

 

 

    

(a, b) 26a+30b f(a, b) 

(0, 0) 26(0) + 30(0) 0 

(0, 40) 26(0) + 30(40) 1200 

(25, 20) 26(25) + 30(20) 1250 

(45, 0) 26(45) + 30(0) 1170 

(x, y) 5x+8y f(x, y) 

(0, 0) 5(0) +8(0) 0 

(0, 84) 5(0) +8(84) 672 

(160, 0) 5(160) +8(0) 800 

(120, 24) 5(120) +8(24) 792 

18 

a 

b 

c 

d 

19 

a 



 

   ِب أوجش أعشح ِّىٕخ ٌؾب٠ٚخ اٌشؾٓ

  ريال800   

 

 :   ئػبدح اٌزذ٠ٚش

 

 , 175 200
1200

300
450

f x y x y
x y
x
y

 
 



  

 : سؤٚط الإؽذاص١بد

(750,450), (300, 450), (300, 900)  

  

 

 

   

 

 

 

 232500= أوجش سثؼ 

  ؽٓ ٌظٕغ اٌؾب٠ٚبد اٌظغ١شح 300

  ؽٓ ٌظٕغ اٌؾب٠ٚبد اٌىج١شح900

 

 
 

 :  ِغأٌخ ِفزٛؽخ

    

  2 6
4 9

y
x

   
 

  

   

 :   رؾذ

  ٚؽذح ِشثؼخ 4.5= اٌّغبؽخ   

    

    

 

 

 

(x, y) 175x + 200y f(x, y) 

(300, 450) 175(300) +200(450) 142500 

(300, 900) 175(300) +200(900) 232500 

(750,450) 175(750) +200(450) 221250 

b 

20 

21 

22 



 

  غ١ش ِغٍمخ ، أِب فٟ (b)ِٕطمخ اٌؾً فٟ اٌشىً : ٔظبَ اٌّزجب٠ٕبد اٌّخزٍف   

 . الأشىبي اٌضلاصخ الأخشٜ فٟٙ ِغٍمخ 

   

 :رجش٠ش

ئرا ٚعذد ل١ّخ طغشٜ فٟ ِٕطمخ غ١ش ِغٍمخ فلا ٠ّىٓ أْ رٛعذ ف١ٙب ل١ّخ 

 .ػظّٝ ، لأٔٗ ٠ّىٓ ئ٠غبد ل١ّخ أوجش ِٓ اٌم١ّخ اٌّمزشؽخ

 

 
    

 (B)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ    

   

 (D)   الإخز١بس اٌظؾ١ؼ   

   

  
 ً  : ؽً وً ٔظبَ ِٓ ِزجب٠ٕز١ٓ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

    
x y
x y
 
 

3 2 6
4 2

     
x y
y x
 
  

4 3 7
2 6

      
y x

y x

 

 

3 2 8
2

1
3

  

 

    

    

    

    

    

 :ؽذد ِغّٛػخ الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئا٠ٙب وً ػذد ف١ّب ٠أرٟ

  -7  Z Q R  

 

  
1
3

  Q R 

  

  3  R   I   

23 

24 

26 

27 

28 29 

31 

30 

32 

33 



 

 

 
 

 
 :ؽذد ئرا وبٔذ وً ِٓ اٌؼجبسر١ٓ طؾ١ؾخ أَ خبؽئخ

 خبؽئخ ، غ١ش إٌغج١خ (1

 طؾ١ؾخ (2

 اخزش اٌّظطٍؼ إٌّبعت لإوّبي وً عٍّخ ف١ّب ٠أرٟ

 ِزجب٠ٕخ (3

 ِغبي (4

 ِزؼذدح اٌزؼش٠ف (5

 :أوًّ وً عٍّخ ف١ّب ٠أرٟ ثبٌّظطٍؼ إٌّبعت

  اٌجشِغخ (6

 اٌؾً الأِضً (7

 غ١ش اٌّؾذٚدح (8
 

    
 

 :ؽذد ِغّٛػبد الأػذاد اٌزٟ ٠ٕزّٟ ئ١ٌٙب وً ػذد ِّب ٠أرٟ

9)  Q, R 

10)  N, W, Z, Q, R 

11)  Q, R 

 ثغؾ وً رؼج١ش ِّب ٠أرٟ

12)  x yx y xy    4 3 71 2 51   

13)   a ba b a      2 3 48 6 82  

14)    mm n m nn     41 2 34 5 75  

 :  ِبي (15

a)     . .3 3 5 3 3  أٚ  5 . .3 2 5 2 5  

b)  18 3 6   س٠بلاً   

 



 

 
ؽذد ِغبي ٚ ِذٜ وً ػلالخ ف١ّب ٠أرٟ، صُ ؽذد ئرا وبٔذ رّضً داٌخ أَ لا، ٚ ً٘ ٟ٘ 

 ِزجب٠ٕخ أَ لا؟

 {7 ,5 ,3 ,1}= اٌّغبي  (16

  {8 ,6 ,4 ,2}= اٌّذٜ 

 ِزجب٠ٕخ ، داٌخ

 {5 ,4 ,2 ,0 ,3-}= اٌّغبي   (17

 {5 ,4 ,2 ,0}= اٌّذٜ 

 شبٍِخ

 {3 ,1 ,2- ,4-}=  اٌّغبي  (18

 {5 ,3 ,1 ,4-}= اٌّذٜ 

   ١ٌغذ داٌخ 

 {7 ,5 ,3 ,1 ,1-}=  اٌّغبي (19

 {4 ,2 ,0 ,2- ,4-}= اٌّذٜ   

   ِزجب٠ٕخ ٚ داٌخ

 

ئرا وبٔذ  f x x  3  :، أٚعذ ل١ّخ وً ِّب ٠أرٟ 2

20)     f    4 3 4 2 10  

21)    f      3 3 3 2 11  

22)    f    0 3 0 2 2  

23)  f y y  3 2  

24)  f aa  3 2  

25)  f ww  62 2  

 

 :ِٕبعجبد (26

 ِغّٛػخ الأػذاد اٌطج١ؼ١خ = اٌّغبي

 {..… ,41 ,37 ,33 ,29}= اٌّذٜ

 

 



 

  
 :ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً، صُ ؽذد ِغبٌٙب ٚ ِذا٘ب

27)  
,
,

,

x x
f x x x

x x

  
    



2 1
1 1 3

3
  

 ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ= اٌّغبي

= اٌّذٜ  ( ) ( )f x f x  0    

 

28)  
,

,
,

x
f x x x

x

  
    


3 1
4 3 1 3

3
  

 

 ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي

 :اٌّذٜ    f x f x  7  

 

 اوزت اٌذاٌخ اٌّزؼذدح اٌزؼش٠ف اٌزٟ ٌٙب اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ أدٔبٖ (29

    

 

   
,

( ) ,
,

x x
f x x x

x

  
    



1 2
2 2 1

3 1
  

    

 

 

 :ِضً وً داٌخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔبً، صُ ؽذد ِؾبٌٙب ٚ ِذا٘ب

30)    f x x  2  

 

 ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي   

 ع١ّغ الأػذاد اٌظؾ١ؾخ :   اٌّذٜ

    



 

31)   ( )f x x  3  

   

 ع١ّغ الأػذاد اٌؾم١م١خ: اٌّغبي 

    ع١ّغ الأػذاد اٌظؾ١ؾخ: اٌّذٜ

    

 

 
 

 ً  ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

32)  x y 3 6            33 )y x 2 1 

 

 

 

 

 

 

 

34 )x y 2 4 12          35 )y x  3 5  

    

    

    

    

    

 

 

   36 )y x 2              37 )y x 2 2  

   

   

   

   

   

 

 



 

 

38 )y x  3 1          39 )y x 2 3  

     

    

    

    

    

    

 

 :ششاء (40

    
  x y 4 3 46   

    

    

 

  
 ً  ؽً وً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

41)  
y x
y
 


2 3
4

         42 )y
x



2
3

  

     

 

 

 

 

   

    

43 )
y x

y x
 
 

3
2 5

         44 )y x
x
 
 

1
2

  

   

       

    

    

    

 

   



 

 :ِغٛ٘شاد (45

   

    

    

   

 

 

 

 

 

 
 : رٕغ١ك أص٘بس (46

126 َٚ   ثبلخ ِٓ إٌٛع اٌضبٟٔ 63 ِٓ إٌٛع الأٚي 

 

 : طٕبػخ (47

 ,

x
y
x y

x y
f x y x y



 
 

 

0
0

2 40
3 60

20 15

  

 

 

 16 ٚ 12: ػذد الاؽز٠خ

  س٠بلاً  480= اوجش سثؼ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(x, y) 20x+15y f(x, y) 

(0, 0) 20(0) +15(0) 0 

(0, 20) 20(0) +15(20) 300 

(20, 0) 20(20) +15(0) 400 

(12, 16) 20(12) +15(16) 480 



 

 
 

     

 :ثغؾ اٌؼجبسح (1
   a b

a b
a b a b a b        

 
12 4 2 10 4 3

14 6
2 5  

 : اخز١بس ِٓ ِزؼذد (2

  9 (C) : الإعبثخ اٌظؾ١ؾخ

 

 :ثغزٕخ (3

 .ft 93 = 3(7 + 5 + 7 + 12)= ؽٛي اٌغ١بط 

 

 :أٚعذ ل١ّخ (4

 
  

( ) 
 


2

3
2

3 2
3

2
3

8
4 2

  

 

=اٌّغبي (5 , , ,2 4 3 6  

 =اٌّذٜ   , , ,2 4 3 6  

 ١ٌغذ ِزجب٠ٕخ

 

 :أٚعذ ل١ّخ وً ِّب ٠أرٟ

6) ( ) ( )f    2 411 3 4  
    

7)  ( ) yy y f     2 3 33 36  

 

 :اخز١بس ِٓ ِزؼذد (8

  س٠بلاً 21.0 (C): الإعبثخ اٌظؾ١ؾخ 

 



 

 

 ث١ب١ٔبً           f(x)ِضً اٌذاٌخ  (9
,

( ) ,
,

x x
f x x x

x

  
    



2
2 2 2

5 2
  

 

 

 

 

 

 

 

 :ِضً وً ِزجب٠ٕخ ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

  

10) y x 4 1            11 )x y  2 6 12      

    

    

   

 

 

 

 

 

 ً  :ؽً وً ٔظبَ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

 

12   )
x y
y x
 


4
          13    )

x y
x y
 
 

2 3 12
3 21

  

 

 

 

 

 

 

 



 

 

14   )
x y

y x
 
 

0
4 2

          15   )
y x
x y
 
  

2 5 6
4 4

  

15)  
 

 

 

 

 

 

 

 :اخز١بس ِٓ ِزؼذد (16

 50 (B)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ 

 

 : ٔغبسح (17

(a    
,

.
c t

c t
c t

 
 

 

0 0
0 5 20

2 108
  

   

(b    ً  ث١ب١ٔب

 

 

 

 (c 34 َٚ   ؽبٚلاد 3 ِمؼذا 

   س٠بلاً 955   ل١ّخ أوجش سثؼ 

 

18)  

اٌشؤٚط  ( , ) , ( , ) , ,  4 4 0 5 1 3  

): اٌم١ّخ اٌؼظّٝ , )f  2 3 17  

): اٌم١ّخ اٌظغشٜ , )f  0 5 15  

 

 

 



 

الإػذاد ٌلاخزجبساد اٌّؼ١بس٠خ 

 

1400 اٌّجٍغ (1  ريال   

 45= عشح اٌؾذ٠مخ اٌٛاؽذح أ 

 10.5=  اٌجذلاد 

 

.
.

.
.

 
 




45 10 5 1400
45 1400 10 5
45 1398 5

31

x
x
x

x

  

 ؽذ٠مخ 32رؾم١ك اٌشثؼ ثؼذ 

  

 ريال 50اٌّجٍغ  (2

 ريال 6.5:  صّٓ اٌمٍُ

 ريال 4.75:  صّٓ اٌّغطشح

 . . 6 5 4 75 50x y   

  
26 200
19 19

y x  

 ِغطشح 9 لٍُ ، 1

 ِغطشح 7 لٍُ ، 2

 ِغطشح 5 لٍُ ، 3



 

 

 
 

 :اخزش سِض الإعبثخ اٌظؾ١ؾخ ف١ّب ٠أرٟ

 1-   (B)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (1

V (A)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (2 r h 21
3

  

  الأػذاد اٌى١ٍخ(D)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (3

 (C)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (4 , , ,3 1 2 6  

 2-  (A)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (5

 III  إٌّطمخ (C)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (6

 (0, 3)   (B)الإخز١بس اٌظؾ١ؼ ٘ٛ  (7

 

 :أعت ػُ وً ِّب ٠أرٟ

8)   a b a b a b      12 49 68 1 151  

9)   
,

( ) ,
,

x
f x x x

x x

 
     



5 4
2 4 4

2 12
  

10)  ,
( )

,
5 4 4

3
18
   

 


x
f
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 :أعت ػٓ وً ِّب ٠أرٟ ِٛػؾبً اٌخطٛاد

11)  

 

 

 

 

 

 

  

12) (a . .x y 0 45 0 5 150  

(b 

 

 

 

 

 

 (c ٛ٘ س٠بلاً 161 ٔؼُ؛ اٌشثؼ اٌزٞ رؾمك  

 

13) (a    

x
y
x y
x y



 
 

0
0

5 5 40
2 15

  

 

 

 

 

 

 (b (0, 0) , (0, 8) , (7.5, 0) , (7, 1)   



 

 

 

 

 

 

 

 

(c  P x y 12 8   

 

 (d  ٟ٘ 92أوجش رىٍفخ 

  أؽجبق ِٓ إٌٛع الأٚي7  ئرْ 

   ٚ ؽجك ٚاؽذ ِٓ إٌٛع اٌضبٟٔ

 

(x, y) 12x+8y f(x, y) 

(0, 0) 12(0) +8(0) 0 

(0, 8) 12(0) +8(8) 64 

(7.5, 0) 12(7.5) +8(0) 90 

(7, 1) 12(7) +8(1) 92 


